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Treino 15 

 

1.O espaço de resultados E está associado à experiência aleatória que consiste em extrair ao acaso duas 

cartas, sucessivamente e sem reposição, de um baralho com 52 cartas. Considere os acontecimentos  ,  A B  e 

C , definidos da seguinte forma: 

     A : sair copas na primeira extração. 

     B :sair paus na segunda extração. 

     C : sair uma figura na segunda extração  

 

Sem utilizar a fórmula da probabilidade condicionada e justificando o seu raciocínio, indique o valor de 

  |p C B A recorrendo unicamente à interpretação do significado de   |p C B A  no contexto do 

problema. 

 

2.  Seja f a função definida em   0,   por     21 e 1xf x x x    . 

2.1.  Designando por f   a função derivada de f, mostre que     22 1 e 1xf x x      

e mostre que a função f   é estritamente crescente em   0,  . 

2.2.  Justifique, aplicando o teorema de Bolzano, que a função f  admite pelo menos um zero no intervalo 

 0,  1  e, de seguida, conclua que esse é o único zero da função f ’. 

 

2.3.  Sendo  o zero da função f   cuja existência provou nas alíneas anteriores, mostre que  f   é o mínimo 

da função f . 

 

2.4.  Na figura 2 estão representados, num  

referencial xOy, parte do gráfico da  

função f e o triângulo [OAB]. 

Sabe-se que: 

 o ponto B pertence ao eixo Ox; 

 o ponto A pertence ao gráfico de f  

e tem abcissa     0,  1x ; 
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 a reta AB é tangente ao gráfico  

de f  no ponto A; 

 o triângulo [OAB] é retângulo em A. 

Determine a abcissa do ponto A recorrendo à calculadora gráfica. 

Na sua resposta deve: 

▪ equacionar o problema; reproduzir, num referencial, o gráfico da função ou os gráficos visualizados, 

devidamente identificados; indicar a abcissa de A com arredondamento às centésimas. 

 

3. Seja g  uma função, de domínio 
IR , cuja derivada, g  ,  de domínio 

IR , é dada por 

    x 4  e 6  e  ln  x  g x x  
 

Estude a função g  quanto ao sentido das concavidades do seu gráfico e quanto à existência de pontos 

de inflexão, recorrendo a métodos exclusivamente analíticos, sem utilizar a calculadora. 
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5.  Considera o problema seguinte: 

“A Joana tem nove chávenas de café: três vermelhas, três verdes e três azuis. 

 

Vai dispor oito dessas nove chávenas em linha sobre um balcão, como se exemplifica a seguir. 

 

 Quantas sequências diferentes, atendendo à cor, é possível formar?” 

Apresentam-se, em seguida, duas respostas corretas: 

I:   
 

3
2

8!

3! 3! 2!
C   II:   3 8 5

2 3 3C C C  

Numa composição, apresenta o raciocínio que conduz a cada uma dessas respostas. 

 

6. Na figura está representado, num referencial zy  x O .n.o , um 

octaedro. 

Sabe-se que: 

 o quadrado   F E C A  está contido no plano z O x ; 

 o ponto A  pertence ao eixo  x O ; 

 o ponto C  pertence ao eixo z  O ; 

 o os vértices do octaedro pertencem à superfície esférica 

de equação:  

 

02  4y  4  x 4  z   y  x 22
 

Seja r  a reta de equação definida pela condição 2y   
zx
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6.1. Mostre que uma equação cartesiana do plano ABE  é 2 zy   x  e determine as coordenadas do ponto 

de interseção do plano ABE  com a reta r . 

 

6.2. Sejam T  um ponto pertencente ao eixo  y O  com a mesma ordenada de B  e Q  um ponto que se 

desloca sobre a reta r . Quais são as coordenadas de Q  de modo que o triângulo   F Q T  seja retângulo em  

Q ? 
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